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1 - Définition

Définition :

Soit f et F deux fonctions définies sur un intervalle | de R

On dit que F est une fonction primitive de f si et seulement si :
F est dérivable sur |

{(VXE 1), F'(x)=f(x)

2 - Propriétés
Propositionl :
Toute fonction continue sur un intervalle admet au moins une fonction primitive sur cet
intervalle
Proposition?2 :
Soit F une primitive d’'une fonction«f- sur un intervalle | . Alors :
= Les fonctions G, : X F(X) + Kk sont des primitives de f sur | ;pour tout réel k
» En particulier, si X, €l et y, € R, il existe une unique fonction primitive H de f
sur | telle que : H(X,) =Y,
Proposition 3 :
Soit F une primitive de f sur unintervalle | .
Une fonction G est une primitive de f sur | si et seulement si :
(FkeR)(¥xel); G(x)=F(x)+k
3 - Primitives des fonctions usuelles
f(x) F(x) |
a (a =constante) ax+c
1
X —X2+C
2
1
X2 —x¥+c R
3
n * 1 n+1
X" (neN") —X""+cC R
n+1
1 1
— -=+c ]-o0,0[ ou ]0,+o0
X? X
1 1
= ———+cC ]-20,0[ ou ]0,+o0]
X 2 X2
1 1
el ————+cC ]-20,0[ ou ]0,+o0]
X" (n-1)x
1
T 2\/; +C ]O, +°O[
X
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COS X sinx+c R
cos(ax +b) (a=0) 1sin(ax +b)+c R
a
sin X COSX+C R
sin(ax + b) —lcos(ax+b)+c R
a
X' (reQ —{-1) BT 10, +o0]
r+l
1
arctanx +c R
1+ x?

4 - Opérations des fonctions usuelles et primitives

Soit U et V deux fonctions dérivables sur un intervalle | et U wune primitive de U surIetV

une primitive de V surl et e R

f F
u+v U+V +c
au aU +c
u'v+uv' uv +c¢
u'v—=uv' E+c
V2 v
uu" (reQ —{-1}) iu”ﬂtc
ul
—- 24U +¢C
N Ju
u'sin(u) —cos(u)+c¢
u‘cos(u) sin(u) +c¢
u arctan(u) +c¢
1+u?
au' . a
r (r Q _{1}) _(r—l)UPl
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