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Exercice 1 :

Donner la négation des propositions suivantes :

1 P1 : ” ∃x ∈ R ; 2x+ 1 = 0 ” . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (1 pt)

2 P2 : ” ∀x ∈ R, ∃y ∈ R ; x < y ” . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (1 pt)

3 P3 : ” ∀n ∈ N, n pair ⇒ n2 pair ” . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (1 pt)

Exercice 2 :

Montrer que les propositions suivantes sont vraies :

1 P1 : ” ∃x ∈ R, x2 =
1

x
” . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (2 pts)

2 P2 : ” ∀x ∈ R, x2 + 3x+ 5 > 0 ” . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (2 pts)

3 P3 : ” ∀x ∈ R,
2x

x2 + 1
≥ −1 ” . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (2 pts)

Exercice 3 :

1 Montrer que ∀x ∈ R∗+, x+
1

x
≥ 2 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (2 pts)

2 Montrer que ∀x ∈ R∗+,
√
x+ 1 ≤

√
x+ 1 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (2 pts)

3 Montrer que ∀x ∈ R, x ̸= 0 ⇒
√
1 + x2 ̸= 1 +

x

2
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (2 pts)

Exercice 4 :

Montrer par récurrence :

1 ∀n ∈ N, 6n − 1 est divisible par 5 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (2,5 pts)

2 ∀n ∈ N∗, 12 + 32 + · · ·+ (2n+ 1)2 =
(n+ 1)(2n+ 1)(2n+ 3)

3
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (2,5 pts)
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