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Exercice 1

Calculer les limites suivantes :
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Exercice 2

On pose : = = arctan (v/2).
1/ Vérifierque: 0 < 7 — 22 < g

2/ Calculer tan(m — 2x) puis en déduire que :

arctan (2\@) + 2 arctan (\/5) =X

Exercice 3

On considere la fonction numérique f définie par :

Vr+l-VJz+1
T ¥YrF+l1—Vz+1

1/ Dé¢terminer I’ensemble de définition Dy.

f()

2/ Calculer les limites : x_)l(lr_nl . f(z) et xEI—EOO f(z).

3/ La fonction f admet-elle un prolongement par continuité en xg = 0?
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Exercice 4

On consideére la fonction numérique g définie sur R™ par :

g(xz)=arctan (v& + 1++/x)

1/ Montrer que la fonction g est une bijection de R™ vers un intervalle J que I’on déterminera.
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2/ Montrer que : (Vz € R*) (30 € [0,%[) : z = (tan6)” .

1
3/ a) Montrer que (Vo € R"): g(x) = % +3 arctan (/).

b) Déterminer I’expression de ¢! la fonction réciproque de ¢ .

N .
Exercice S

Pour tout entier naturel non nul n on considére la fonction numérique h,, définie sur R™ par :

x
h,(x)=x"+ arctan (—)
n

Onnote (C),) la courbe représentative de la fonction h,, dans un repére orthonormé <O; ;, ]) .

1/ Montrer que 1’équation h,(z) = 1 admet une unique solution u,, dans I’intervalle RT .

2/ Prouver que (Vn € N*) : 0 <wu, < 1.

3/ a) Etudier la position relative des courbes (C,,) et (C,1) sur Iintervalle 0, 1].
b) En déduire la monotonie de la suite (un),cx- -
¢) Montrer que la suite (uy), - €St convergente.

d) Montrer que lim wu, = 1.
n—+oo

e) En déduire que nll}l‘_’l_loo n (1 — (u)").

Devoir surveillé n°1 2 https ://www.dimamath.com



